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3. Ubungsblatt

Aufgabe 12

Bestimmen Sie alle z € R mit

a) |r—4|=z+1]; b) |2z > |5 — 2z;
c) [2—-[2—2|| <1 d) |[z+1+]z—1]>2
3x 1
< 4z f) 204 -—>1.
) o < ) i
Aufgabe 13

Beweisen Sie, dass fiir alle z,y € R gilt:

a) ety o el =l Yl ;
L+lz+yl ~ 14+ ]z[+ 1yl ~ 14|z 1+!y|
Tipp: Verwenden Sie tf, = “J{}r =1- m fiir a # —1.
b) max{z,y} = x—l—y—l—;:r—y[ und min{z,y} = :B—l—y—Q\x—y\ .
Aufgabe 14
a) Esseien z,y € R sowie € > 0. Zeigen Sie:
1 1
i) 2oy <+ 2y, ii) (x+y)2<(1+52)x2+(1+6—2>y2.

b) Nun seien z,y € (0,00). Beweisen Sie:

D VIS VERVIS S ) Ve vil< Vil

c) Bestimmen Sie alle z € R, die x < 4 + /x — 2 erfiillen.

Aufgabe 15

a) Uberzeugen Sie sich davon, dass fiir vier positive Zahlen a, b, ¢, d aus 7 < g folgt, dass 3 <
a+tc c
b+d S d-

b) Das harmonische Mittel H(a,b) zweier positiver Zahlen a, b ist definiert durch H(a,b) := %.
Begriinden Sie, warum
H(a,b) < Vab

fir alle a,b > 0. Warum gilt hier Gleichheit genau dann, wenn a = b7
Aufgabe 16
Zeigen Sie, dass die Funktion f: N x N — N, (m,n) — 2™ 1(2n — 1) bijektiv ist.

Hinweis: Sie konnen verwenden, dass es zu jeder natiirlichen Zahl v Zahlen a« € NU{0} und b € N,
wobei b ungerade ist, gibt mit v = 29b.
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