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8. Ubungsblatt

Aufgabe 1: Die Funktion f: [-1,1] — R ist gegeben durch
I=vIze? i 0 < Jz| <1,
0 fir = 0.

fz) =

(a) Zeigen Sie, dass f stetig ist.

(b) Bestimmen Sie den Wertebereich f([—1,1]) von f.
Hinweis: Zeigen Sie zunéchst, dass |f(z)| <1 fiir alle z € [—1, 1] gilt.

(c) Zeigen Sie, dass f eine Umkehrfunktion besitzt. Berechnen Sie f~1.
(d) Begriinden Sie, dass f~! streng monoton wachsend ist.

(e) Ist f streng monoton wachsend? Begriinden Sie Thre Antwort.

Aufgabe 2: Berechnen Sie die in der folgenden Tabelle

|l 0 %W iw %7? %7‘( %W %7‘( %7‘( s
cos(p) | 1 @ 0 -1
sin(p) || O g 1 0
tan(yp) || O 1 n.d 0

fehlenden Werte fiir

Aufgabe 3:
(a) Berechnen Sie alle z € (0, 00), die V% = (/2 )* erfiillen.

(b) Bestimmen Sie alle z € R, fiir die gilt
(i) 2¢1 4 g+l = gz+4 4 g1, (i) #8107 =100z .

(c) Beweisen Sie:
logy (V7 - V3) =2 —logy (VT +V3).
Aufgabe 4: Zeigen Sie die Identitéiiten
(a) tan(z +y) = 2RI £y lle 2,y € R mit 2, y, 2 +y & {3 + km, k € Z};

l—tanz-tany

(b) arctanz + arctany = arctan (ffé) fiir alle 7,y € R mit |arctanx 4 arctany| < ;

(¢) (coshz + sinhz)"™ = cosh(nz) + sinh(nz) fiir alle x € R und n € N;

rsinhx =In (2 + V22 + iur alle z € R;
d) Arsinh 1 Va2 4+ 1) f 11 R

(e) Artanhz = 1n (i‘—’”) fir alle z € (—1,1).

Die Aufgaben werden in der ["J'bung am 11.12.2015 besprochen.
http://www.math.kit.edu/ianal/lehre/hm1letit2015w/

Ihicht definiert
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