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Aufgabe 19
Dichtefunktionen
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Abbildung 18: 2D-Dichte und Randdichten von X1, X2

Aufgabe 21
a) Dichtefunktionen I
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Abbildung 19: Randdichten und Verteilungsfunktionen von (X,Y )
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a) Dichtefunktionen II
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Abbildung 20: Randdichte und Verteilungsfunktionen von (X,Z)

Zusammenfassung
• Gemeinsame Dichte unabhängiger Zufallsvariablen X , Y :

fXY (x,y) = fX(x) · fY (y) (Def. 7.3-1)

• Kovarianz und Korrelationskoeffizient der Zufallsvariablen X und Y :

cov(X,Y ) = E ((X − E(X)) (Y − E(Y )))

%XY =
cov(X,Y )

D(X)D(Y )
(Def. 7.3-2)

Eigenschaften:

unkorreliert ⇔ %XY = 0 ⇐ unabhängig

Sind X , Y und (X,Y )T normalverteilt, folgt aus %XY = 0 auch die Unabhängigkeit von X und Y .

• Funktionen zweidimensionaler Zufallsvariablen

(1) U1 = g1(X,Y ); U2 = g2(X,Y ) (7.4-1)

(2) x = h1(u1, u2); y = h2(u1, u2)

|J | =

∣∣∣∣∣ ∂x
∂u1

∂x
∂u2

∂y
∂u1

∂y
∂u2

∣∣∣∣∣
(3) fU1U2(u1, u2) = fXY

(
h1(u1, u2);h2(u1, u2)

)
· |J | (7.4-2)

• Die Normalverteilung – k-tes zentrales Moment

E
[
(X − µ)k

]
=

{
1 · 3 · · · (k − 1)σk falls k gerade
0 falls k ungerade

(6.8-6)
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